
114 年 5 月篩選測驗 7 年級   題號：20 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 7 7 202505M7N020 
11405M7N20 

題目 

 

答案 4 認知歷程向度 程序執行 題型 選擇題 

學習內容 
N-7-9 比與比例式：比；比例式；正比；反比；相關之基本運算與應用

問題，教學情境應以有意義之比值為例。 
備註：不涉及使用繁分數，遇到兩分數之比時，以分數相除處理之。 

基本學習 
內容 NC-7-9-1 比與比值。 內容領域 數與量 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題是比的文字題，要求學生選出正確的選項，評量學生比例式解題

的能力。 

教學建議： 

(一)複習比與比值的定義： 

比值＝比的前項÷比的後項＝
比的前項

比的後項
  

例如：a：b ＝𝑎𝑎
𝑏𝑏

: 1，表示 a 是 b 的 𝑎𝑎
𝑏𝑏
 倍 

(二)相等的比： 
比值相等的兩個比，稱為相等的比 
例如：(1)15：20 的比值為 15

20
 =  3

4
 ；另外 18：24 的比值為 18

24
= 3

4
 

由上可知 15：20＝18：24 
(2)由相等的比推廣到比例式的性質： 

若 a：b＝c：d 
a
b
 =  c

d
，兩邊擴分成同分母得 a×𝑑𝑑

b×d
 =  c×b

d×b
 

同分母所以比較分子 ad＝bc(外項乘積＝內項乘積) 
(三)底下以「3：4＝5：x，求 x＝？」說明比例式的應用方法。 

解：利用比例式「外項乘積＝內項乘積」，3x＝4×5，x＝20
3

 
(四)下面以「全班有 20 人，男生和女生的比為 2：3，請問男生有多少



人？」為例，說明如何幫助學生解題。 
1.假設男生 x 人，女生(20－x)人。 
2.列式得到 x：(20－x)＝2：3。 
3.利用比例式「外項乘積＝內項乘積」， 
得 3x＝2×(20－x)，解得 x＝8。 

4.回答問題，故男生有 8 人。 
(五)下面以「3 枝鉛筆賣 5 元，9 枝鉛筆賣幾元？」為例，提出四種解

題策略，教師可以提供學生這幾種解題策略的經驗，但不宜限制學

生使用某種解題策略來解題。 

1.單價法：先用除法「5÷3＝
 5 
 3 」算出 1 枝鉛筆的單價是

 5 
 3 元，再利

用乘法「
 5 
 3 ×9＝

 45 
 3 ＝15」算出 9 枝鉛筆賣 15 元的答案。 

2.倍數法：先用除法「9÷3＝3」算出 9 枝鉛筆是 3 枝鉛筆的 3 倍，

再用乘法「5×3＝15」算出 5 元的 3 倍是 15 元，得到 9 枝

鉛筆賣 15 元。 
3.關係式：教師也可以先用比的算式「3：5＝9：□」記錄問題，再將

比的算式由左右併置的記法，改記成上下併置的關係式

記法，關係式的記法較容易說明單價法或倍數法解題的

意義。 

單價法：(5÷3)＝
 5 
 3 ，

 5 
 3 ×9＝15 

 
倍數法： 3×3＝9(或 9÷3＝3)，5×3＝15 

 
對應教材：NC-7-9-1 

 
  

3 枝 5 元 
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114 年 5 月篩選測驗 7 年級   題號：18 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 7 7 202505M7N018 
11405M7N18 

題目 

 

答案 4 認知歷程向度 概念理解 題型 選擇題 

學習內容 

N-7-5 數線：擴充至含負數的數線；比較數的大小；絕對值的意義；以

|a-b|表示數線上兩點 a,b 的距離。 
備註：絕對值引入的目的用於記錄數線上兩點的距離，不處理絕對值方

程式和絕對值不等式。 
基本學習 

內容 NC-7-5-3 數線上兩點的距離公式。 內容領域 數與量 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題給定四個點，要求學生選出正確的選項，評量學生以絕對值表示

數線上兩點距離的能力。 

教學建議： 

(一)透過數線說明 A(a)、B(b)兩點的距離公式： 
1.先考慮一數到原點的距離會等該數的絕對值：例 A(3)到原點的距

離＝|3|＝3，B(-5)到原點的距離＝|-5|＝5 
2.再考慮兩數的距離可以分成三種狀況討論： 

(1)兩數同為正數，如下圖， AB ＝ OB － OA ＝6－4＝2 

 
(2)兩數同為負數，如下圖， 

AB ＝ OA － OB ＝10－6＝(-6)－(-10)＝4 



 
(3)兩數為一正一負，如下圖，AB ＝ OB ＋ OA ＝6＋4＝6－(-4)＝10 

 
3.由 2.的(1)(2)(3)可知數線兩點的距離等右邊點的坐標減去左邊點的

坐標，也就是較大的坐標減去較小的坐標，若不管那兩點的坐標誰

大誰小，也可以用兩點坐標相減的絕對值表示。例如：給定兩點

A(a)、B(b)，則 AB ＝|a－b|或|b－a|。 

(二)下面以「數線上有三點 A(-3)、B(-1)、C(5)，這三點之間任兩點距

離為何？」為例，說明如何幫助學生做任兩點距離的計算。 
1.兩點間的距離（利用數線上兩點距離的圖解：大數減小數） 

(1)先幫助學生藉由數線上的點與原點的關係，計算出兩點的距離。 

 AB ＝3－1＝2 
 

-4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 

1 B A 

3  

 BC ＝1＋5＝6 
 

-4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 

5 C B 1 

 

 AC ＝3＋5＝8 
 

-4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 

5 C A 3 

 
(2)利用兩點所代表的數中「較大的數」減去「較小的數」來得到

兩點的距離。 
A(-3)、B(-1)，因為-1＞-3， AB ＝(-1)－(-3)＝2。 

B(-1)、C(5)，因為 5＞-1， BC ＝5－(-1)＝6。 

A(-3)、C(5)，因為 5＞-3， AC ＝5－(-3)＝8。 
2.兩點間的距離公式：A(a)、B(b)兩點的距離為∣a－b∣或∣b－a∣。 
A(-3)、B(-1)， AB ＝∣(-1)－(-3)∣＝2 

或 AB ＝∣(-3)－(-1)∣＝∣-2∣＝2。 

B(-1)、C(5)， BC ＝∣5－(-1)∣＝6。 

或 BC ＝∣(-1)－5∣＝∣-6∣＝6。 

A(-3)、C(5)， AC ＝∣5－(-3)∣＝8。 



或 AC ＝∣(-3)－5∣＝∣-8∣＝8。 
(三)舉例說明中點坐標如何計算： 

例：已知 A(-2)，B (10)，求 A、B 兩點的中點(C 點)坐標為何？ 
AB ＝10－(-2)＝12， AC ＝ BC ＝12÷2＝6， 
由 A 點坐標往右 6 個單位長可得(-2)＋6＝4， 
即 A、B 兩點的中點(C 點)坐標為 4。 

 

(四)※中點公式：(需假設變數，建議在講一元一次方程式時再介紹) 
設數線上有 A (a)、B (b)，且 B 在 A 的右方，A、B 的中點為 M (m)，

AB b a= − ， 2
b aAM MB k −

= = =
， 2 2

b a a bm a k a − +
= + = + =

， 

得到中點 M 的坐標＝ 2
a b+

 (亦即 A、B 兩點的坐標相加除以 2) 

 

以上題為例：可知 A(-2)和 B(10)的中點坐標為
2 10 4

2
− +

=
 

對應教材：NC-7-5-3 

 
  



114 年 5 月篩選測驗 7 年級   題號：13 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 7 7 202505M7N013 
11405M7N13 

題目 

 

答案 4 認知歷程向度 程序執行 題型 選擇題 

學習內容 
N-7-7 指數律：以數字例表示「同底數的乘法指數律」(am×an=a(m+n)、

(am)n=amn、(a×b)n=an×bn，其中 m,n 為非負整數）；以數字例表示「同底數

的除法指數律」(am÷an=a(m-n)，其中 m>=n 且 m,n 為非負整數）。 
基本學習 

內容 NC-7-7-2 除法指數律。 內容領域 數與量 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題給定同底的指數算式，要求學生以指數表示其結果，評量學生是

否具備除法指數律的能力。 

教學建議： 

(一)複習乘法指數律： 
1.先復習指數的定義， 

7＋7＋7＋7＋7＋7，6 個 7 相加可以記成 76， 
777777，6 個 7 相乘可以記成 76， 
a＋a＋a＋a＋a，5 個 a 相加可以記成 a5， 
aaaaa，5 個 a 相乘可以記成 a5。 

2.先舉一些同底指數相乘的例子，以 32×35為例，幫學生察覺： 
32×35＝(3×3)×(3×3×3×3×3)＝3×3×3×3×3×3×3＝32+5＝37 

3.複習交換律 
因為 23=6，32=6 
所以 23=32 
2234 =223333=324 
34 22=333322=324 
因此 2234 =34 22 

4.計算(2234)×(2352)＝？ 
22233452 

=2×2×2×2×2×3452 

=253452 

5.進行 ( )m n mna a= 的教學，以 32×35與( 32×73)5為例說明， 



例如： 
(1)(32)5=32×32×32×32×32=(3×3)×(3×3)×(3×3)×(3×3)×(3×3)=32×5 

(2)(32×73)5=( 32×73×(32×73)×(32×73)×(32×73)×(32×73) 
=(32)5×(73)5 

=(32×32×32×32×32)×(73×73×73×73×73) 
=((3×3)×(3×3)×(3×3)×(3×3)×(3×3)) 
  ×((7×7×7)×(7×7×7)×(7×7×7)×(7×7×7)×(7×7×7)) 
=32×5×73×5 

(二)下面以「76÷72＝？」為例，說明如何幫助學生建立除法指數律。 
以 76÷72為例，幫助學生察覺： 
  76÷72 
＝(777777) ÷(77) 

＝
 777777 

 77  

＝76－2 
＝74 

(三)最後再處理乘法和除法混合的指數律。 
回到舉例「計算 2 4 37 7 7× ÷ =？」 
方法一： 2 4 37 7 7× ÷  

2 4 3

6 3

6 3

3

7 7
7 7
7
7

+

−

= ÷

= ÷

=

=

 

方法二： 2 4 2 44 33 3 327 7 7 77 77 + + −× ÷ = = =÷  

對應教材：NC-7-7-2 

 
  



114 年 5 月篩選測驗 7 年級   題號：23 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 7 7 202505M7N023 
11405M7N23 

題目 

 

答案 4 認知歷程向度 解題與思考 題型 選擇題 

學習內容 

N-7-5 數線：擴充至含負數的數線；比較數的大小；絕對值的意義；以

|a-b|表示數線上兩點 a,b 的距離。 
備註：絕對值引入的目的用於記錄數線上兩點的距離，不處理絕對值方

程式和絕對值不等式。 
基本學習 

內容 NC-7-5-1 數與數線的對應關係。 內容領域 數與量 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題給定數線上四個點及其順序，要求學生選出正確的敘述，評量 
學生辨識數與數線對應關係的能力。 

教學建議： 

下面先說明如何幫助學生建立非負整數的數線，再說明如何幫助學生

將負整數的數線擴充至整數數線，最後說明如何幫助學生解題。 
(一)幫助學生建立非負整數的數線 

建議教師透過下列步驟幫助學生建立非負整數的數線 
步驟一：先溝通直尺結構的意義 

說明每一大格是 1 公分，相鄰兩大格刻度間的距離都是 1
公分。刻度 1 與刻度 0 的距離是 1 公分，刻度 2 與刻度 0
的距離是 2 公分，刻度 3 與刻度 0 的距離是 3 公分，以

此類推。 
步驟二：透過直尺測量物長的經驗，幫助學生建立整數數線的概念 



說明數線上相鄰兩刻度間的單位長度都是 1。 
先在數線左邊端點標示 0，在右端和 0 距離是 1 的刻度上

記 1，在和 0 距離是 2 的刻度上記 2，在和 0 距離是 3 的

刻度上記 3，以此類推。 
(二)幫助學生建立整數的數線 

建議教師透過下列步驟幫助學生建立非負整數的數線 
步驟一：先複習整數的意義，並能比較整數的大小。 
步驟二：擴充非負整數的數線，說明數線上相鄰兩刻度間的單位長

度都是 1。 
在數線左端和 0 距離是 1 的刻度上記－1，在和 0 距離是

2 的刻度上 記－2，在和 0 距離是 3 的刻度上記－3，以

此類推。 
步驟三：幫助學生察覺數線上的正整數都在 0 的右邊，負整數都

在 0 的左邊。 
(三)幫助學生將整數的數線擴充為分數的數線。 
(四)下面以「如圖，數線上 A 點坐標為何？」為例，說明如何幫助學

生解題。  

－2 1 －1 

Ａ 

0 －3  
1.先判斷 A 點的位置(在原點左邊或右邊)，再找出 A 點到原點的距

離。 

2.發現 A 點在原點左邊，與原點距離為 2
 1 
 3 ，所以 A 點坐標為-2

 1 
 3 

。 
(五)下面「數線上有四點 A(a)、B(b)、C(c)、O(0)，其中 O 為原點。 

已知這四點在數線上的位置由左至右的順序為 A、B、O、C， 
請問各點坐標的大小關係為何？」為例，說明如何幫助學生解題。 

1.先標記四點在數線上的相對位置，並說明 A 點一定比 B 點離原點

更遠；但不知道實際坐標為何，故無法比較 A、C 兩點，誰離原點

較遠。  

a  0 

Ａ 

c b 

B O C 

 
2.比較各點坐標與 0 的大小關係： 

(1)因為 A、B 兩點在原點 O 左側，且 A 點在 B 點左側，所以坐標

的大小關係為 0a b< < 。 
(2)因為 C 點在原點 O 右側，所以坐標的大小關係為0 c< 。 



因此，這四點的坐標大小關係為 0a b c< < < 。 

對應教材：NC-7-5-1 

 
  



114 年 5 月篩選測驗 7 年級   題號：25 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 7 7 202505M7N025 
11405M7N25 

題目 

 

答案 3 認知歷程向度 概念理解 題型 選擇題 

學習內容 
N-7-9 比與比例式：比；比例式；正比；反比；相關之基本運算與應用

問題，教學情境應以有意義之比值為例。 
備註：不涉及使用繁分數，遇到兩分數之比時，以分數相除處理之。 

基本學習 
內容 NC-7-9-2 正比與反比。 內容領域 數與量 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題給定四組 x、y 的表格，要求學生選出哪一組成正比，評量學生是

否理解正比的意義。 

教學建議： 

(一)複習「最簡整數比」與「比值」的意義。 
列表呈現二維數據並計算各個比與比值，教師幫助學生看到此二

維數據的「最簡整數比」都相同，且「比值」也都相等。 
(二)進行「正比」的教學。 

1.講解「正比」的意義。 



正比：若二維數據的「最簡整數比」都相同，也就是「比值」都相

等，我們稱此二維數據成正比。當二維數據 y、x 成正比時，y 和 x

的比值都相等，因此
 y 
 x ＝k，也就是 y＝kx。所以，x 與 y 成正比時，

x、y 的關係式可以寫成 y＝kx。 
2.以上定義學生若不清楚，以生活情境的例子說明「正比」的意義。 
例如：水餃每顆都一樣大，水餃包越多顆，餡料就必須準備得越多。 

 
根據上表，引導學生發現「每顆水餃 25 克，包 a 顆，需要

25a 克的餡料」。 
3.再將情境抽離，討論以下表格： 

 
根據上表，引導學生發現「y=25x 的關係」。 

(三)進行「反比」的教學。 

1.以生活情境的例子說明 y 與 1
x
成正比，則稱 y 與 x 成「反比」的意

義。 
爺爺購買每斤 x 元的茶葉 y 斤，總價為 1000 元 

 
2.若兩個變數 x、y，當 y 與 x 成「反比」時，則會保持 x 值和 y 值的

乘積是某一固定的值(以 k 表示，k≠0)，即 x、y 的關係式寫成 
xy＝k。 

3.再以生活情境的例子，幫助學生利用 xy＝k 判斷 y 與 x 是否成「反

比」。以面積為 100 平方公分的長方形為例，長為 x 公分，寬為 y
公分，如下表： 

x 1000 500 250 200 125 
1
x  

1
1000  

1
500  

1
250  

1
200  

1
125  

y 1 2 4 5 8 
 

x y 
10 250 
20 500 
40 1000 
60 1500 

 

水餃(顆) 總餡料(克) 
10 250 
20 500 
40 1000 
a ? 

 



 
幫助學生發現 xy＝100。 

對應教材：NC-7-9-2 

 
  

x 100 50 25 20 10 5 
y 1 2 4 5 10 20 

 



114 年 5 月篩選測驗 7 年級   題號：20 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 7 7 202505M7N020 
11405M7N20 

題目 

 

答案 4 認知歷程向度 程序執行 題型 選擇題 

學習內容 
N-7-9 比與比例式：比；比例式；正比；反比；相關之基本運算與應用

問題，教學情境應以有意義之比值為例。 
備註：不涉及使用繁分數，遇到兩分數之比時，以分數相除處理之。 

基本學習 
內容 NC-7-9-1 比與比值。 內容領域 數與量 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題是比的文字題，要求學生選出正確的選項，評量學生比例式解題

的能力。 

教學建議： 

(一)複習比與比值的定義： 

比值＝比的前項÷比的後項＝
比的前項

比的後項
  

例如：a：b ＝𝑎𝑎
𝑏𝑏

: 1，表示 a 是 b 的 𝑎𝑎
𝑏𝑏
 倍 

(二)相等的比： 
比值相等的兩個比，稱為相等的比 
例如：(1)15：20 的比值為 15

20
 =  3

4
 ；另外 18：24 的比值為 18

24
= 3

4
 

由上可知 15：20＝18：24 
(2)由相等的比推廣到比例式的性質： 

若 a：b＝c：d 
a
b
 =  c

d
，兩邊擴分成同分母得 a×𝑑𝑑

b×d
 =  c×b

d×b
 

同分母所以比較分子 ad＝bc(外項乘積＝內項乘積) 
(三)底下以「3：4＝5：x，求 x＝？」說明比例式的應用方法。 

解：利用比例式「外項乘積＝內項乘積」，3x＝4×5，x＝20
3

 
(四)下面以「全班有 20 人，男生和女生的比為 2：3，請問男生有多少



人？」為例，說明如何幫助學生解題。 
1.假設男生 x 人，女生(20－x)人。 
2.列式得到 x：(20－x)＝2：3。 
3.利用比例式「外項乘積＝內項乘積」， 
得 3x＝2×(20－x)，解得 x＝8。 

4.回答問題，故男生有 8 人。 
(五)下面以「3 枝鉛筆賣 5 元，9 枝鉛筆賣幾元？」為例，提出四種解

題策略，教師可以提供學生這幾種解題策略的經驗，但不宜限制學

生使用某種解題策略來解題。 

1.單價法：先用除法「5÷3＝
 5 
 3 」算出 1 枝鉛筆的單價是

 5 
 3 元，再利

用乘法「
 5 
 3 ×9＝

 45 
 3 ＝15」算出 9 枝鉛筆賣 15 元的答案。 

2.倍數法：先用除法「9÷3＝3」算出 9 枝鉛筆是 3 枝鉛筆的 3 倍，

再用乘法「5×3＝15」算出 5 元的 3 倍是 15 元，得到 9 枝

鉛筆賣 15 元。 
3.關係式：教師也可以先用比的算式「3：5＝9：□」記錄問題，再將

比的算式由左右併置的記法，改記成上下併置的關係式

記法，關係式的記法較容易說明單價法或倍數法解題的

意義。 

單價法：(5÷3)＝
 5 
 3 ，

 5 
 3 ×9＝15 

 
倍數法： 3×3＝9(或 9÷3＝3)，5×3＝15 

 
對應教材：NC-7-9-1 

 
  

3 枝 5 元 

9 枝 元 
×3 ×3 

3 枝 5 元 

1 枝 ？元 

9 枝 元 

÷3 ÷3 

×9 ×9 



114 年 5 月篩選測驗 7 年級   題號：18 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 7 7 202505M7N018 
11405M7N18 

題目 

 

答案 4 認知歷程向度 概念理解 題型 選擇題 

學習內容 

N-7-5 數線：擴充至含負數的數線；比較數的大小；絕對值的意義；以

|a-b|表示數線上兩點 a,b 的距離。 
備註：絕對值引入的目的用於記錄數線上兩點的距離，不處理絕對值方

程式和絕對值不等式。 
基本學習 

內容 NC-7-5-3 數線上兩點的距離公式。 內容領域 數與量 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題給定四個點，要求學生選出正確的選項，評量學生以絕對值表示

數線上兩點距離的能力。 

教學建議： 

(一)透過數線說明 A(a)、B(b)兩點的距離公式： 
1.先考慮一數到原點的距離會等該數的絕對值：例 A(3)到原點的距

離＝|3|＝3，B(-5)到原點的距離＝|-5|＝5 
2.再考慮兩數的距離可以分成三種狀況討論： 

(1)兩數同為正數，如下圖， AB ＝ OB － OA ＝6－4＝2 

 
(2)兩數同為負數，如下圖， 

AB ＝ OA － OB ＝10－6＝(-6)－(-10)＝4 



 
(3)兩數為一正一負，如下圖，AB ＝ OB ＋ OA ＝6＋4＝6－(-4)＝10 

 
3.由 2.的(1)(2)(3)可知數線兩點的距離等右邊點的坐標減去左邊點的

坐標，也就是較大的坐標減去較小的坐標，若不管那兩點的坐標誰

大誰小，也可以用兩點坐標相減的絕對值表示。例如：給定兩點

A(a)、B(b)，則 AB ＝|a－b|或|b－a|。 

(二)下面以「數線上有三點 A(-3)、B(-1)、C(5)，這三點之間任兩點距

離為何？」為例，說明如何幫助學生做任兩點距離的計算。 
1.兩點間的距離（利用數線上兩點距離的圖解：大數減小數） 

(1)先幫助學生藉由數線上的點與原點的關係，計算出兩點的距離。 

 AB ＝3－1＝2 
 

-4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 

1 B A 

3  

 BC ＝1＋5＝6 
 

-4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 

5 C B 1 

 

 AC ＝3＋5＝8 
 

-4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5 

5 C A 3 

 
(2)利用兩點所代表的數中「較大的數」減去「較小的數」來得到

兩點的距離。 
A(-3)、B(-1)，因為-1＞-3， AB ＝(-1)－(-3)＝2。 

B(-1)、C(5)，因為 5＞-1， BC ＝5－(-1)＝6。 

A(-3)、C(5)，因為 5＞-3， AC ＝5－(-3)＝8。 
2.兩點間的距離公式：A(a)、B(b)兩點的距離為∣a－b∣或∣b－a∣。 
A(-3)、B(-1)， AB ＝∣(-1)－(-3)∣＝2 

或 AB ＝∣(-3)－(-1)∣＝∣-2∣＝2。 

B(-1)、C(5)， BC ＝∣5－(-1)∣＝6。 

或 BC ＝∣(-1)－5∣＝∣-6∣＝6。 

A(-3)、C(5)， AC ＝∣5－(-3)∣＝8。 



或 AC ＝∣(-3)－5∣＝∣-8∣＝8。 
(三)舉例說明中點坐標如何計算： 

例：已知 A(-2)，B (10)，求 A、B 兩點的中點(C 點)坐標為何？ 
AB ＝10－(-2)＝12， AC ＝ BC ＝12÷2＝6， 
由 A 點坐標往右 6 個單位長可得(-2)＋6＝4， 
即 A、B 兩點的中點(C 點)坐標為 4。 

 

(四)※中點公式：(需假設變數，建議在講一元一次方程式時再介紹) 
設數線上有 A (a)、B (b)，且 B 在 A 的右方，A、B 的中點為 M (m)，

AB b a= − ， 2
b aAM MB k −

= = =
， 2 2

b a a bm a k a − +
= + = + =

， 

得到中點 M 的坐標＝ 2
a b+

 (亦即 A、B 兩點的坐標相加除以 2) 

 

以上題為例：可知 A(-2)和 B(10)的中點坐標為
2 10 4

2
− +

=
 

對應教材：NC-7-5-3 

 
  



114 年 5 月篩選測驗 7 年級   題號：13 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 7 7 202505M7N013 
11405M7N13 

題目 

 

答案 4 認知歷程向度 程序執行 題型 選擇題 

學習內容 
N-7-7 指數律：以數字例表示「同底數的乘法指數律」(am×an=a(m+n)、

(am)n=amn、(a×b)n=an×bn，其中 m,n 為非負整數）；以數字例表示「同底數

的除法指數律」(am÷an=a(m-n)，其中 m>=n 且 m,n 為非負整數）。 
基本學習 

內容 NC-7-7-2 除法指數律。 內容領域 數與量 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題給定同底的指數算式，要求學生以指數表示其結果，評量學生是

否具備除法指數律的能力。 

教學建議： 

(一)複習乘法指數律： 
1.先復習指數的定義， 

7＋7＋7＋7＋7＋7，6 個 7 相加可以記成 76， 
777777，6 個 7 相乘可以記成 76， 
a＋a＋a＋a＋a，5 個 a 相加可以記成 a5， 
aaaaa，5 個 a 相乘可以記成 a5。 

2.先舉一些同底指數相乘的例子，以 32×35為例，幫學生察覺： 
32×35＝(3×3)×(3×3×3×3×3)＝3×3×3×3×3×3×3＝32+5＝37 

3.複習交換律 
因為 23=6，32=6 
所以 23=32 
2234 =223333=324 
34 22=333322=324 
因此 2234 =34 22 

4.計算(2234)×(2352)＝？ 
22233452 

=2×2×2×2×2×3452 

=253452 

5.進行 ( )m n mna a= 的教學，以 32×35與( 32×73)5為例說明， 



例如： 
(1)(32)5=32×32×32×32×32=(3×3)×(3×3)×(3×3)×(3×3)×(3×3)=32×5 

(2)(32×73)5=( 32×73×(32×73)×(32×73)×(32×73)×(32×73) 
=(32)5×(73)5 

=(32×32×32×32×32)×(73×73×73×73×73) 
=((3×3)×(3×3)×(3×3)×(3×3)×(3×3)) 
  ×((7×7×7)×(7×7×7)×(7×7×7)×(7×7×7)×(7×7×7)) 
=32×5×73×5 

(二)下面以「76÷72＝？」為例，說明如何幫助學生建立除法指數律。 
以 76÷72為例，幫助學生察覺： 
  76÷72 
＝(777777) ÷(77) 

＝
 777777 

 77  

＝76－2 
＝74 

(三)最後再處理乘法和除法混合的指數律。 
回到舉例「計算 2 4 37 7 7× ÷ =？」 
方法一： 2 4 37 7 7× ÷  

2 4 3

6 3

6 3

3

7 7
7 7
7
7

+

−

= ÷

= ÷

=

=

 

方法二： 2 4 2 44 33 3 327 7 7 77 77 + + −× ÷ = = =÷  

對應教材：NC-7-7-2 

 
  



114 年 5 月篩選測驗 7 年級   題號：23 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 7 7 202505M7N023 
11405M7N23 

題目 

 

答案 4 認知歷程向度 解題與思考 題型 選擇題 

學習內容 

N-7-5 數線：擴充至含負數的數線；比較數的大小；絕對值的意義；以

|a-b|表示數線上兩點 a,b 的距離。 
備註：絕對值引入的目的用於記錄數線上兩點的距離，不處理絕對值方

程式和絕對值不等式。 
基本學習 

內容 NC-7-5-1 數與數線的對應關係。 內容領域 數與量 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題給定數線上四個點及其順序，要求學生選出正確的敘述，評量 
學生辨識數與數線對應關係的能力。 

教學建議： 

下面先說明如何幫助學生建立非負整數的數線，再說明如何幫助學生

將負整數的數線擴充至整數數線，最後說明如何幫助學生解題。 
(一)幫助學生建立非負整數的數線 

建議教師透過下列步驟幫助學生建立非負整數的數線 
步驟一：先溝通直尺結構的意義 

說明每一大格是 1 公分，相鄰兩大格刻度間的距離都是 1
公分。刻度 1 與刻度 0 的距離是 1 公分，刻度 2 與刻度 0
的距離是 2 公分，刻度 3 與刻度 0 的距離是 3 公分，以

此類推。 
步驟二：透過直尺測量物長的經驗，幫助學生建立整數數線的概念 



說明數線上相鄰兩刻度間的單位長度都是 1。 
先在數線左邊端點標示 0，在右端和 0 距離是 1 的刻度上

記 1，在和 0 距離是 2 的刻度上記 2，在和 0 距離是 3 的

刻度上記 3，以此類推。 
(二)幫助學生建立整數的數線 

建議教師透過下列步驟幫助學生建立非負整數的數線 
步驟一：先複習整數的意義，並能比較整數的大小。 
步驟二：擴充非負整數的數線，說明數線上相鄰兩刻度間的單位長

度都是 1。 
在數線左端和 0 距離是 1 的刻度上記－1，在和 0 距離是

2 的刻度上 記－2，在和 0 距離是 3 的刻度上記－3，以

此類推。 
步驟三：幫助學生察覺數線上的正整數都在 0 的右邊，負整數都

在 0 的左邊。 
(三)幫助學生將整數的數線擴充為分數的數線。 
(四)下面以「如圖，數線上 A 點坐標為何？」為例，說明如何幫助學

生解題。  

－2 1 －1 

Ａ 

0 －3  
1.先判斷 A 點的位置(在原點左邊或右邊)，再找出 A 點到原點的距

離。 

2.發現 A 點在原點左邊，與原點距離為 2
 1 
 3 ，所以 A 點坐標為-2

 1 
 3 

。 
(五)下面「數線上有四點 A(a)、B(b)、C(c)、O(0)，其中 O 為原點。 

已知這四點在數線上的位置由左至右的順序為 A、B、O、C， 
請問各點坐標的大小關係為何？」為例，說明如何幫助學生解題。 

1.先標記四點在數線上的相對位置，並說明 A 點一定比 B 點離原點

更遠；但不知道實際坐標為何，故無法比較 A、C 兩點，誰離原點

較遠。  

a  0 

Ａ 

c b 

B O C 

 
2.比較各點坐標與 0 的大小關係： 

(1)因為 A、B 兩點在原點 O 左側，且 A 點在 B 點左側，所以坐標

的大小關係為 0a b< < 。 
(2)因為 C 點在原點 O 右側，所以坐標的大小關係為0 c< 。 



因此，這四點的坐標大小關係為 0a b c< < < 。 

對應教材：NC-7-5-1 

 
  



114 年 5 月篩選測驗 7 年級   題號：25 

科別 試題年級 受測年級 試題編號 

數學 7 7 202505M7N025 
11405M7N25 

題目 

 

答案 3 認知歷程向度 概念理解 題型 選擇題 

學習內容 
N-7-9 比與比例式：比；比例式；正比；反比；相關之基本運算與應用

問題，教學情境應以有意義之比值為例。 
備註：不涉及使用繁分數，遇到兩分數之比時，以分數相除處理之。 

基本學習 
內容 NC-7-9-2 正比與反比。 內容領域 數與量 

施測後回饋

訊息 

評量重點： 

本題給定四組 x、y 的表格，要求學生選出哪一組成正比，評量學生是

否理解正比的意義。 

教學建議： 

(一)複習「最簡整數比」與「比值」的意義。 
列表呈現二維數據並計算各個比與比值，教師幫助學生看到此二

維數據的「最簡整數比」都相同，且「比值」也都相等。 
(二)進行「正比」的教學。 

1.講解「正比」的意義。 



正比：若二維數據的「最簡整數比」都相同，也就是「比值」都相

等，我們稱此二維數據成正比。當二維數據 y、x 成正比時，y 和 x

的比值都相等，因此
 y 
 x ＝k，也就是 y＝kx。所以，x 與 y 成正比時，

x、y 的關係式可以寫成 y＝kx。 
2.以上定義學生若不清楚，以生活情境的例子說明「正比」的意義。 
例如：水餃每顆都一樣大，水餃包越多顆，餡料就必須準備得越多。 

 
根據上表，引導學生發現「每顆水餃 25 克，包 a 顆，需要

25a 克的餡料」。 
3.再將情境抽離，討論以下表格： 

 
根據上表，引導學生發現「y=25x 的關係」。 

(三)進行「反比」的教學。 

1.以生活情境的例子說明 y 與 1
x
成正比，則稱 y 與 x 成「反比」的意

義。 
爺爺購買每斤 x 元的茶葉 y 斤，總價為 1000 元 

 
2.若兩個變數 x、y，當 y 與 x 成「反比」時，則會保持 x 值和 y 值的

乘積是某一固定的值(以 k 表示，k≠0)，即 x、y 的關係式寫成 
xy＝k。 

3.再以生活情境的例子，幫助學生利用 xy＝k 判斷 y 與 x 是否成「反

比」。以面積為 100 平方公分的長方形為例，長為 x 公分，寬為 y
公分，如下表： 

x 1000 500 250 200 125 
1
x  

1
1000  

1
500  

1
250  

1
200  

1
125  

y 1 2 4 5 8 
 

x y 
10 250 
20 500 
40 1000 
60 1500 

 

水餃(顆) 總餡料(克) 
10 250 
20 500 
40 1000 
a ? 

 



 
幫助學生發現 xy＝100。 

對應教材：NC-7-9-2 

 
  

x 100 50 25 20 10 5 
y 1 2 4 5 10 20 
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